
                                                                                                         สถาบนักวดวชิาเข้าเตรียมทหารเชียงใหม ่ คาเดท็  เซ็นเตอร์  
                                                                                                                                61/3  ต.ศรีภมิู  อ.เมือง  จ.เชียงใหม ่ 50200  

                                                                                                                   www.cmcadet.com     โทร. 053-416-136 , 087-305-6442   

บทที่  15  การแปรผัน 
  การแปรผนัท่ีกลา่วถึงในระดบั  ม.ต้น  นี ้ได้แบง่เนือ้หาออกเป็น  3  เร่ือง อนัได้แก่  การแปรผนัตรง การแปรผนัแบบ

ผกผนั  และการแปรผนัเก่ียวเนื่อง 
การแปรผันตรง 
  เป็นการแสดงความสมัพนัธ์ของ  2  ปริมาณ โดยถ้าปริมาณหนึง่เพิ่มขึน้หรือลดลง อีกปริมาณหนึง่ก็จะเพิ่มขึน้และ

ลดลงตาม 
  ให้  x  และ  y  แทนปริมาณใด ๆ แปรผนัโดยตรงกบั  x  เขียนสญัลกัษณ์ได้วา่  xαy  สามารถเขียนรูปแบบสมการ

เพื่อแก้สมการหาคา่ตวัแปรได้วา่  kx=y   เมื่อ  k  เทา่กบั  คา่คงที ่
ตัวอย่างที่  1 y  แปรผนัโดยตรงกบั  x  โดยที่  4=y,2=x  จงหาคา่  y  เมื่อ  8=x  
  วิธีท า    xαy  

     kx=y  
     2=x  และ 4=y  
   ดงันัน้  2×k=4  

     k=
2

4
 

     2=k  
   หาคา่  y  เมื่อ   8=x  

     kx=y  
     16=8×2=y  
   ดงันัน้  คา่   16=y  
การแปรผันแบบผกผัน 
  เป็นการแสดงความสมัพนัธ์ของ  2  ปริมาณ โดยที่ถ้าปริมาณหนึง่เพิ่มขึน้ อีกปริมาณจะลดลง และถ้าปริมาณหนึง่

ลดลงอีกปริมาณหนึง่ก็จะเพิ่มขึน้ 

  ให้   x  และ  y  แทนปริมาณใด ๆ  y  แปรผนัแบบผกผนักบั  x  เขียนสญัลกัษณ์ได้วา่  
x

1
αy  และสามารถเขียนใน

รูปแบบสมการเพื่อแก้สมการหาคา่ของตวัแปรใด ๆ ได้วา่  
x

1
×k=y  

ตัวอย่างที่  2 y  แปรผนั  แบบผกผนักบั  x  เมื่อ  5=x,12=y  
   จงหาคา่  y  เมื่อ  15=x  

  วิธีท า  
x

1
αy  

    
x

1
×k=y  

    5=x,12=y  

                
5

1
×k=12  

    60=5×12=k  
         หาคา่  y  เมื่อ  15=x  
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บทที่  15  การแปรผัน 

    
x

1
×k=y  

    4=
15

1
×60=y  

   ดงันัน้ 4=y  
การแปรผกผันเกี่ยวเน่ือง 
 เมื่อ  x,y,z  แทนปริมาณใด ๆ การแปรผนัเก่ียวเนื่องเป็นการแปรผนัใน  2  ตวัแปรใด ๆ  
 1.  ถ้า  y  แปรผนัตรงกบั  x  และ  z  จะได้  xzαy  เขียนในรูปแบบสมการได้วา่  kxz=y  

 2.  ถ้า  y  แปรผนัตรงกบั  x  และแปรผกผนักบั  z  จะได้  
z

x
αy  เขียนเป็นรูปแบบสมการได้วา่  

z

kx
=y  

 3.  ถ้า  y  แปรผนัแบบผกผนักบั  x  และ  z  จะได้  
xz

1
αy  เขียนเป็นรูปแบบสมการได้วา่  

xz

k
=y  

ตัวอย่างที่  3 y  แปรผนัเก่ียวเนื่องกบั  x , z  และ  
u

1
 ถ้า  6=y  เมื่อ  3=z,2=x  และ 4=u  จงหาคา่ของ  y  

  เมื่อ  8=u,3=z,4=x  

 วิธีท า   
u

xz
αy  

    
u

kxz
=y  

    4=u,3=z,2=x,6=y  

    
4

3×2×k
=6  

           3×2×k=4×6  
               6×k=24  

    4=
6

24
=k  

  หาคา่ของ  y  เมื่อ  8=u,3=z,4=x  

    
u

kxz
=y  

    
8

3×4×4
=y  

    6=
8

48
=y  

  ดงันัน้  6=y  
ตัวอย่างที่  4 y  แปรผนัโดยตรงกบัก าลงัสองของ  x  และ  แปรผกผนักบั  z  เมื่อ  2=x,4=y  และ 3=z  จงหาคา่

  ของ  x  เมื่อ  3=y  และ  9=z  

 วิธีท า  
z

x
αy

2

 

    
z

kx
=y

2
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บทที่  15  การแปรผัน 
    3=z,2=x,4=y  

    
3

)2(k
=4

2

 

            4×k=3×4  

                k4=12  

    3=
4

12
=k  

  หาคา่  x  เมื่อ   9=z,3=y  

    
z

kx
=y

2

 

     
9

x3
=3

2

 

            2x3=9×3  
               2x3=27  

              2x=
3

27
 

    2x=9  
  ดงันัน้  3=x  
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บทที่  15  การแปรผัน 
แบบฝึกหัด  บทที่  15 

1. ถ้า  b+a=y  เมื่อ  a  แปรผนัตาม  x  และ  b  แปรผนัตาม  x  ด้วย  สมการของ  y  และ  x  ตรงกบัข้อใด 
 (ก าหนดให้  k,1 คา่ใดก็ได้เป็นคา่คงตวั) 
 1.  )b+a(k=y      2.  x1+kx=y  
 3.  x+kx=y      4.  b)+a(1k=y  
2. ให้  x  แปรผนัโดยตรงตาม  y  และ  1=y,2=x  สมการแสดงความสมัพนัธ์ระหวา่ง  y,x   คือข้อใด 
 1.  4=yx2    2.  2=xy   3.  2=xy 2   4.  y2=x  
3. ก าหนด  B+A=y   เมื่อ  A  แปรผนัตรงตาม  B,x 2  แปรผกผนักบั  x  ถ้า  5=y,1=x  และ 19=y,3=x  จง

หาคา่  y  เมื่อ  -1=x  
 1.  – 5   2.  – 1   3.  1   4.  5  
4. x  แปรผนัโดยตรงกบัก าลงัสองของ  y  และแปรผกผนักบัรากที่สองของ  z  เมื่อ  y  และ  z  มีคา่เป็น  2  เทา่ของคา่เดิม  

คา่ของ  x  จะเป็นก่ีเทา่ของคา่เดิม 

 1.  2    2.  2   3.  4   4.  22  
5. ถ้าผลตา่งของ  y  กบั  5  แปรผนัตรงกบั  x  กราฟของสมการแปรผนัข้างต้นมีลกัษณะดงัในข้อใด 
 1.  ผา่นจดุ  (0,0)     2.  ผา่นจดุ (0,5) 
 3.  ผา่นจดุ  (0, - 5)     4.  ผา่นจดุ (0,5 k)  เมื่อ  k  คือคา่คงตวัแปรผนั 
6. ถ้าสว่นหนึง่ของ  y  แปรผนัโดยตรงกบั  x2  และอีกสว่นหนึง่เป็นคา่คงตวั กราฟของสมการแปรผนันีม้ีลกัษณะอยา่งไร 
 1.  เป็นเส้นตรง     2.  เป็นวงกลม   
 3.  เป็นพาราโบลา      4.  เป็นเส้นโค้งที่ไมใ่ช่วงกลม และพาราโบลา  
7. ถ้า  y  แปรผนัโดยตรงกบั  x  และผกผนักบั  z  ก าหนด  2=z,1=y,6=x  จงหาคา่  y  เมื่อ  2=z,18=x  
 1.  2   2.  3   3.  4   4.  5  
8. y  แปรผนัเก่ียวเนื่องกบั  x  และ  z  แปรผกผนักบั  m  ถ้า  1=m,2=z,20=y,5=x  จงหาคา่  y  เมื่อ  

12=m,3=z,10=x  
 1.  2   2.  3   3.  4   4.  5 

9. x  แปรผนัโดยตรงตาม  y  และแปรผกผนักบั  z  ถ้า  18=z7,3=y7,1=x3  จงหาคา่  y  เมื่อ  18=z,8=x  

 1.  6    2.  12   3.  2    4.  26  
10. ถ้า  y  เป็นผลบวกของจ านวน  2  จ านวน  จ านวนหนึง่คงตวัอีกจ านวนหนึง่แปรผนัโดยตรงกบั  x  ถ้า  -2=y   เมื่อ  

43=y,
2

1
=x  เมื่อ y=x  จงหาคา่  y  มีคา่เทา่ใดเมื่อ  2=x  

 1.  17   2.  7   3.  
17

7
-    4.  47 


